12. évfolyam gimnazium, I. fordulo

. Mennyi az elsd n természetes szam Osszegének az 5-tel valod osztdsi maradéka, ha ezen
szamok négyzetdsszege nem oszthatd 5-tel?

Oldjuk meg a kovetkezd egyenletrendszert a valos szamparok halmazan:
x(x + 5y) = 39,
y(4y —9x) = —38.

. Irjuk fel annak az egyenesnek az egyenletét, amely illeszkedik a P(3; —7) pontra és amibél
azy =x+4ésazy = x — 3 egyenesek 5 egység hosszu szakaszt metszenek ki!

. Egy szabdlyos tetraédert elforgatunk az egyik forgastengelye koriil 60°-kal. Mekkora a két
tetraéder koz0s részének a térfogata és felszine?

. Az ABC haromszogben BC > AB. A D pont az BC oldal olyan pontja, hogy CD =A4B. Az E
jeldlje az AD szakasz, illetve a P a BC szakasz felezOpontjat. Bizonyitsuk be, hogy az ABC
sz0g szOgfelezdje merdleges az EP egyenesre!

. Egy 2nx2n négyzettdbla mezdin 3n korongot helyeztiink el ugy, hogy barmely mezén
legfeljebb egy korong legyen. Bizonyitsuk be, hogy a tablazatbodl eltavolithatunk » sort és n
oszlopot ugy, hogy a megmaradt mezdkon egyetlen korong se legyen!



